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8.  Να υπολογιστούν τα όρια: 

iሻ lim
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ݔ
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9.  ∆ίνεται η συνάρτηση 

݂ሺݔሻ ൌ ቐ
2ݔ ൅ ݔ െ 6
ݔ ൅ 3

, ݔ  ߥߙ ് െ3

ݔ   ߥߙ                           ,ܽ ൌ െ3   ሺߙ א Թሻ
 

να οριστεί το ߙ ώστε η ݂ να είναι συνεχής στο Թ. 

10.  ∆ίνεται η καμπύλη ܿ: ݕ ൌ ଶݔ3 െ ݔ6 ൅ 1. Να βρεθούν οι εξισώσεις της 

εφαπτομένης και της κάθετης της ܿ στο σημείο ܲሺ2,1ሻ. 

11.  Να υπολογιστούν τα αόριστα ολοκληρώματα: 

iሻΙଵ ൌ න
2

1 ൅ ଶݔ
െ

3

√1 െ ଶݔ
iiሻ     ݔ݀  Ιଶ ൌ න

3
1 ൅  ଶݐ9

ݐ݀    iiiሻΙଷ ൌ නx cosሺ2xሻ dx 

 ivሻ Ιସ ൌ නݔ௡ ݈݊ݔ݀ ݔ                  vሻ Ιହ ൌ නݔଶ ݁ି௫ ݀ݔ                viሻ Ι଺ ൌ න
2

ଶݔ െ 1
  ݔ݀ 

12.  Να υπολογιστούν εφόσον συγκλίνουν τα γενικευμένα ολοκληρώματα: 

iሻ Ιଵ ൌ න
1
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ఈ

, ܽ ൐ 0        iiሻ  Ιଶ ൌ න ௫ି݁ ݔ
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13.  Να υπολογιστεί το εμβαδόν των επιπέδων χωρίων που περιορίζονται από 

την καμπύλη  ܿ: ݕ ൌ ଷݔ െ ଶݔ4 ൅  .ݔԢܱݔ  και τον άξονα  ݔ3

14.  Να υπολογιστεί το εμβαδόν του επιπέδου χωρίου D που περιορίζεται από 

την κλειστή καμπύλη ܿ: ݎ ൌ 5 െ 3 cos ,ߠ ߠ   א ሾ0, ሿ. ሺEሺDሻߨ2 ൌ 1
׬2 2ߠߠ2݀ݎ  
1ߠ

ሻ 

15.  Να υπολογιστεί το εμβαδόν της επιφάνειας S που παράγεται όταν το τόξο 

෢ܤܣ    της καμπύλης  ܿ: ݕ ൌ ޿ όπου  ݔݏ݋ܿ ቀെ
గ

ଶ
, 0ቁ , ߀ ቀ

గ

ଶ
, 0ቁ,  στρέφεται περί 

τον άξονα  ݔԢܱݔ  κατά μία πλήρη στροφή. ሺEሺܵሻ ൌ ׬ߨ2 ට1൅ݕ  ൫ݕԢ൯
2
ܾݔ݀ 

ܽ ሻ 

16.  Να υπολογιστεί ο όγκος του στερεού που παράγεται όταν το χωρίο D που 

περιορίζεται από την καμπύλη ܿ: ݕ ൌ  και τις ευθείες ݔԢܱݔ τον άξονα ݔ݊݅ݏ

ݔ ൌ ݔ  0 ൌ  .κατά μία πλήρη περιστροφή ݔԢܱݔ στρέφεται περί τον άξονα  ߨ

ሺVሺܦ௫ሻ ൌ ׬ߨ ܾݔ݀ 2ݕ 
ܽ   όπου ݔ ൌ ܽ, ݔ ൌ ܾ οι κατακόρυφες ευθείεςሻ 


