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17.  Να υπολογιστούν τα όρια: 

iሻ lim
ሺ௫,௬ሻ՜ሺଵ,ଵሻ

ଶݔ െ ݕݔ2 ൅ ଶݕ

ݕଶݔ െ ଷݕ
, iiሻ lim

ሺ௫,௬ሻ՜ሺ଴,଴ሻ

1 െ cosଶሺݔସ ൅ ସሻݕ
ସݔ ൅ ସݕ

, iiiሻ lim
ሺ௫,௬ሻ՜ሺ൅∞,൅∞ሻ

x ൅ y
ଶݔ ൅ ଶݕ

, ivሻ lim
ሺ௫,௬ሻ՜ሺ݇,൅∞ሻ

൬
y ൅ x
ݕ

൰
௬

 

18.   Να οριστεί το ݇ ώστε να είναι συνεχής στο  πεδίο ορισμού της η συνάρτηση: 

݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ቐ
ሺ1 ൅ ଶሻݔ ൬

ݕ݊݅ݏ
ݕ

൰ ,ݔሺ  ߥߙ                   , ሻݕ ് ሺ0,0ሻ

,ݔሺ   ߥߙ                           ,݇ ሻݕ ൌ ሺ0,0ሻ   ሺ݇ א Թሻ
 

19.  Να υπολογιστεί το μήκος του τόξου της καμπύλης  ܥ που ορίζεται από τις 

παραμετρικές εξισώσεις    ܥ: ݔ ൌ ݁௧ sin ,ݐ ݕ   ൌ ݁௧ cos ,ݐ ݐ  א ቂ0,
గ

ଶ
ቃ. 

20.  Αν ܦ είναι η περιοχή που περιορίζεται από τις ευθείες ݔ ൌ 1, ݔ ൌ െ1 και 

τις καμπύλες  ݕ ൌ ݕ  ଶ καιݔ ൌ െݔଶ, να υπολογιστεί το διπλό ολοκλήρωμα: 

Ι ൌ ඵሺxଶ െ yଶሻ
஽

     ݕ݀ ݔ݀ 

21.  Να υπολογιστεί το εμβαδόν του επιπέδου χωρίου D που περιορίζεται από  

   τις καµπύλες  ܿ1: 2ݕ  ൌ :και  ܿ2  ݔ4 2ݔ  ൌ ሺEሺDሻ      .ݕ4 ൌඵ݀ݕ݀ ݔ
஽

 ሻ 

22.  Αν ߗ ൌ ቄሺݔ, ,ݕ ሻݖ א Թ3: 1 ൑ ݔ ൑ 3, 0 ൑ ݕ ൑ 2, 0 ൑ ݖ ൑ 1ቅ , να υπολογιστεί 

  το τριπλό ολοκλήρωµα:   Ι ൌමݖݕݔ
ఆ

    ݖ݀ ݕ݀ ݔ݀ 

23.  Αν ܥ είναι η περιφέρεια του κύκλου  ݔଶ ൅ ଶݕ  ൌ 4, να υπολογιστεί το  

 επικαµπύλιο ολοκλήρωµα:    Ι ൌ රሺxଶ െ yଶሻ
஼

     .ݏ݀ 

24.  Αν ܥ: ҧݎ ൌ ሻݐҧሺݎ ൌ ଶଓҧݐ ൅ ଶଔҧݐ3 ൅ ݐ4 ത݇, vα υπολογιστεί για 0 ൑ ݐ ൑ 1 το  

 επικαµπύλιο ολοκλήρωµα:    Ι ൌ න ݔ݀ ݖ ൅ xଶdy െ 2y
஼

݀z.     

25.  Αν ܵ  είναι η επιφάνεια της σφαίρας  ݔଶ ൅ ଶݕ ൅ ଶݖ  ൌ 4, να υπολογιστεί  

 για z ൒ 0 το επιφανειακό ολοκλήρωµα:    Ι ൌ ඵz݀s
ୱ

.     

26.  Να υπολογιστεί η ροπή αδράνειας της επιφάνειας  ܵ όπου  

 ܵ: ݕ ൌ ,ଶݔ  ݕ ൅ ݖ ൑ 1, ݖ ൒ 0,   με πυκνότητα ݌ሺݔ, ሻݕ ൌ √1 ൅  .ଶݔ4

ሺ ߨߧߩή ߩߜߙάߤߛߙ߬ߝ߬ߥ߭ߪ ߧ߬ ߫ߧߩߨ ߫߱ ߫ߙߡߝߥέߨߝ ߧߥίݖݔ ߧߜߝߨ ׷  Ι୶୸ ൌ ඵ݌2ݕሺݕ,ݔሻ݀S
ୱ

. ሻ 


