
Τοπικά ακρότατα συνάρτησης δύο ή τριών μεταβλητών: 

,    ,     

Για δύο μεταβλητές: 

Αν   x0, 0 , 0, 0, και 

i) 0,   0 η   έχει τοπικό ελάχιστο στο  x0, 0  

ii) 0,   0 η   έχει τοπικό μέγιστο στο  x0, 0  

iii) 0 το  x0, 0  είναι σαγματικό σημείο. 

Για τρείς μεταβλητές: 

Αν   x0, 0, 0 , 0, 0, 0 και 

i)   0, 0,   0 η   έχει τοπικό ελάχιστο στο  x0, 0  

ii)   0,   0,   0 η   έχει τοπικό μέγιστο στο  x0, 0  

 

Παράδειγμα1.  Να βρεθούν τα τοπικά ακρότατα και τα σαγματικά σημεία 

της συνάρτησης    ,     3   . 

Λύση: 

3 3 ,   3 3 ,         
0

0
0 0,0

1 1, 1
 

6 , 3, 6 . 

Για το 0,0   είναι 0, 3,   0, 

 0 3
3 0

9 0 .   Άρα το 0,0  είναι σαγματικό σημείο. 

Για το 1, 1   είναι 6, 3,   6, 

   6 0, 6 3
3 6

36 9 27 0 .   Άρα η  έχει 

τοπικό ελάχιστο στο  1, 1 ,     το 1 1   3 1 1
1. 



Παράδειγμα 2.  Να βρεθούν τα τοπικά ακρότατα της συνάρτησης 

 , , 2 3 2 7. 
 

Λύση: 

2 6 , 4 , 2 2 , 6,   0, 2,

0,   4, 0, 2,   0, 2,       

   

0

0

0
0 0,0,0  

6,   0, 2, 0,  

4, 0, 2,   0, 2, 

  6 0, 6 0
0 4

24 0, 

6 0 2
0 4 0
2 0 2

32 0. 

Άρα η   έχει τοπικό μέγιστο στο   0,0,0 ,    το 2 0 0 3 0
2 0 0 7 7 

 


