
Seir� ask sewn 4 - Oloklhr¸mata, MigadikoÐ

1. Na brejoÔn ta parak�tw oloklhr¸mata:

a)
∫ 1

0

dx√
1− x2

b)
∫ 2

1

dx

x
√

x2 − 1
g)

∫ 1

−1

dx

x2/3
d)

∫ 0

−2

x + 1√
x2 + 2x

dx

2. Na exet�sete qwrÐc na ta upologÐsete an ta parak�tw oloklhr¸mata sugklÐnoun:

a)
∫ π

0

sin x√
π − x

dx b)
∫ ln 2

0
x−2e−1/xdx g)

∫ ∞

4

dx√
x− 1

d)
∫ ∞

ee
ln(ln x)dx

3. Na brejeÐ to embadì twn qwrÐwn pou perikleÐontai apì tic kampÔlec:

a) y = x2 − 6x + 8, y = 0, [0, 3] b) y = 2 sin x, y = sin(2x), [0, π]

g) y = sec2 x, y = tan2 x, [−π/4, π/4]

4. Na brejeÐ o ìgkoc enìc kìlourou k¸nou me Ôyoc h kai aktÐnec twn b�sewn R1 kai R2.

5. 'Estw to qwrÐo pou perikleÐetai apì touc �xonec x, y kai thn eujeÐa x + 2y = 2. Na
brejeÐ o ìgkoc tou stereoÔ pou prokÔptei e�n strèyoume to qwrÐo gÔrw apì ton �xona x.

6. 'Estw to qwrÐo pou fr�setai �nwjen apì thn eujeÐa y =
√

2 k�twjen apì thn kampÔlh
y = sec(x) tan(x), ex arister¸n apì ton �xona y kai to x na an kei sto pr¸to tetarthmìrio. Na
brejeÐ o ìgkoc tou stereoÔ pou prokÔptei e�n strèyoume to qwrÐo gÔrw apì thn eujeÐa y =

√
2.

7. Na brejeÐ to m koc thc kampÔlhc a) x = y3/2/3 − y1/2, me 1 ≤ y ≤ 3 kai b) x = cos(t),
y = t + sin(t) me 0 ≤ t ≤ π.

8. H taqÔthta enìc s¸matoc dÐnetai sunart sei tou qrìnou wc: U = sin(t) cos(t). Na up-
ologisteÐ to di�sthma pou diènuse to s¸ma, an arqik�  tan sth jèsh x = 0.

9. 'Ena s¸ma m�zac m èlketai me dÔnamh mètrou k/x2. An to s¸ma xekin�ei apì thn hremÐ-
a apì th jèsh x = b kai katal gei sth jèsh x = a na brejeÐ to èrgo pou katanal¸jhke.

1



10. 'Estw pl�ka me omoiìmorfh epifaneiak  katanom  fortÐou σ. An h pl�ka èqei to sq -
ma tou qwrÐou pou perikleÐetai apì tic parabolèc y = x2−3 kai y = −2x2, na brejeÐ to sunolikì
fortÐo thc.

11. 'Estw pl�ka me epifaneiak  katanom  fortÐou σ = x2. An h pl�ka èqei to sq ma tou
qwrÐou pou perikleÐetai apì thn kampÔlh y = 2/x2 kai ton �xona x me 1 ≤ x ≤ 2, na brejeÐ to
sunolikì fortÐo thc.

12. a) Na gÐnoun oi pr�xeic: (2+4i)+(7+i), (8+9i)−(7+8i), (2+4i) ·(7+i), (2+4i)/(7+i)
b) Na brejoÔn ta x kai y ¸ste: (3− 2i)(2x− iy) = 2(2x− iy) + 2i− 1.

13. a) Na graftoÔn se polik  morf  oi migadikoÐ: 1− i, 1 + i
√

3,
√

3− i
b) Na breÐte gia poioÔc migadikoÔc isqÔei: |z − 1| = z.
g) 'Estw o migadikìc z 6= 0. Na apodeÐxete ìti o w = z + (1/z) eÐnai pragmatikìc an kai mìno an
o z eÐnai pragmatikìc   |z| = 1.

14. a) Na deiqjeÐ ìti an z = reiθ, tìte zn + (1/zn) = 2 cos(nθ).
b) Na lujeÐ h: z5 = 1.
g) Na lujeÐ h: z3 = −i.
d) Na lujeÐ h: z4 = 16ei4π/3.
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